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ÑAÙP AÙN TOAÙN CHO KỸ SƯ 2 

 (ngaøy thi 23/7/2020) 

Caâu  

hoûi 

Noäi dung Ñieåm  

Caâu1       3ñ 

a) 

 

2ñ 

Teân caùc caùch giaûi heä phöông trình tuyeán tính: Phương pháp Gauss (Gauss-

Jordan), phương pháp Cramer (sử dụng định thức), phương pháp ma trận đảo, 

phương pháp cộng-trừ đại số kết hợp phương pháp thế, ngoài ra còn có thể sử 

dụng máy tính (casio hoặc PC/Latop có cài đặt các phần mềm phù hợp như 

excel, matlab, maple,…). 

Cách 1 Phương pháp Cramer 
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▪ 2m : Heä phöông trình coù nghieäm duy nhaát
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▪ 2=m : Heä phöông trình coù voâ soá nghieäm
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Cách 2  Phương pháp Gauss. Lập ma trận bổ sung 

→→
















−

= ...

2:24

1:25

0:112

mm

mA
















−−

−−

−

mm

m

m

2:200

2:2510

1:201

 

2m : Heä phöông trình tương đương với  
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2=m : Heä phöông trình tương đương với 
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Keát luaän 

▪ 2m : Heä phöông trình coù nghieäm duy nhaát
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2=m : Heä phöông trình coù voâ soá nghieäm
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b) 

 

1ñ 

Hệ phương trình tương đương với 
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Vì 321 ,, RRR  là các hằng số dương nên 0det A , do đó tồn tại 1−A . 
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= BAX BAXBAAXA 111 −−− ==  

Vậy đẳng thức BAX 1−=  đúng. 
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Caâu 2                                                                                                                                   3.5ñ 

a) 

 

0.5ñ 

Nghiệm tổng quát hệ )()()(' tFtAXtX +=  là  
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với constsCCC =321 ,, . 

 

0.5ñ 

b) 

 

1ñ 

Phương pháp biến thiên hằng số (Variation of Parameters) 

Giải hệ phương trình vi phân tuyến tính không thuần nhất )()()(' tFtAXtX += , với 
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Bước 2  (Biến thiên hằng số) Nghiệm tổng quát hệ )()()(' tFtAXtX +=  là  
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Trong đó )(),...,(),( 21 tCtCtC n  xác định từ hệ  
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Giải hệ (**) được 
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contsKKK n =,...,, 21
, rồi thay vào (*) ta được nghiệm tổng quát của phương trình 

)()()(' tFtAXtX += . 

Lưu ý  Nếu sử dụng ma trận đảo giải (**) ta được:  

 +=== −− KdttFttCtFttCtFtCt )()()()()()(')()(')( 11  

 

  c) 

2ñ 

Cách 1  Phương pháp biến thiên hằng số (Variation of Parameters) 

Hệ phương trình được viết lại  
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Vậy nghiệm cần tìm 
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Sau khoaûng thôøi gian t ñuû lôùn, toïa ñoä gaàn ñuùng trong maët phaúng Oxy  cuûa 
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Cách 2 Áp dụng phép biến đổi Laplace 

Ñaët    yY,xX LL == ; bieán ñoåi Laplace hai veá  ta ñöôïc:   
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Lưu ý  Ngoài hai phương pháp này có thể giải bằng phương pháp khử và thế.  
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b) 

1,5ñ 

Áp dụng bài toán truyền sóng một chiều 

 

Nghiệm  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 - 7 - 
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Giải phương trình truyền nhiệt   
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